Le plan complexe est rapporté a un repére orthonormal direct (O; U, V).

2. (a)

(b)
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1.
Soit le point A d’affixe zy = 2 +i et le cercle (I') de centre A et de rayon V2.
Alors, (T') a pour équation :

(x—x)2+ (y—ya)? = (\/E)Zc» (x-2?%+(y-1?%=2

Pour déterminer les affixes des points d’intersection de (T') et de 'axe (O ; T[), résolvons
le systéme :

(x-22%+@y-D%=2 - (x-22%+(-1)%=2 - (x-22%+1=2 - (x-22%=1
y=0 y=0 y=0 y=0

x-2=1 x—-2=-1
Donc{y:0 ou{y:0
Ainsi les points d’intersection de (I') et de 'axe (O ; %) ont pour coordonnées (1;0) et
(3;0).
On désigne par B et C les points d’affixes respectives zg = 1 et z¢ = 3. Alors d’apres la
question précdente B et C sont les points d’intersection de (I') et de I'axe (0; u).
Comme D est le point diamétralement opposé au point B sur le cercle (I'), alors D est
I'image de B par 'homothétie de centre A et de rapport -1 donc son affixe zp vérifie :

zZp=—(2g—24)+24=224—23=212+1)—-1=3+2i
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3. Soit M le point d’affixe 5 + Ei'

(@)

Zp—2M 3+21—(%+gi)
m-av 1-(3+8)
12+4i  6+2i
2-6i  1-3i
(6+21)(1+3i)_ X
T

(b) Or
arg (ZD — ZM) = (FB;MD)
<B ~— ZM
Et,
ZD — ZM . b/
arg( PR ) = arg([2i) = 3
Donc,

—_— b4
(MB; MD) =z
2

Ainsi, le point M appartient au cercle de diamétre [BD], c’est a dire (I').

4. Onnote (I') le cercle de diametre [AB].
La droite (BM) recoupe le cercle (I') en un point N.

(a) Comme M appartient au cercle de diametre [BD], alors (BM) L (MD).
Comme N appartient au cercle de diametre [NA], alors (BN) L (N A).

Mais, (BN)=(BM), donc (MD) et (NA) sont perpendiculaires a (BN), donc les droites

(DM) et (AN) sont paralleles.

(b) Puisque B, N et M sont alignés, B, A et D aussi, et les droites (DM) et (AN) sont paralléles,

alors on ets dans une configuration de Thalés, donc puisque BA= %ﬁ) alors
— 11—
BN=-BM
2
Ainsi N est le milieu de [BM] et a pour affixe :

1( +zp) 1(1+3+ i) 4+3i
zny=—(z Zyv) = — —+—jil==+-=
N= BT AMI TS 55

T
5. On désigne par M’ 'image du point M par la rotation de centre B et d’angle ~3

(a) Laffixe du point M’ est :

,%( )+ ,[3+6. 1)+1 11+2.
zur=e 2(zy—zp)+zp=—i|=+=i- =—+-i
M M~ 2B)+2Zp 515 575

(b) SoitIle milieu de [AB], alors I a pour affixe :
1 3 1,
zZr= E(ZA‘*'ZB) =5t+3l

Et

, 11 2. (3 1 7V (1) V2
IM =l|zpp —zfl = |—+=i—[=+=i||=\/|=]| +|—=| =—
55 |22 10) "\10) ~ 2

Or le rayon de (I") est 2AB = 4, donc le point M’ appartient au cercle (I").



